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SEMESTRUL | —clasa a 12-a Profesor Cristea Tatiana
Colegiul National "Nicolae Titulescu”,Craiova

NR. |
Subiectul I (4.5puncte):
1. Pe mulfimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativa data de
x*xy =xy —4x — 4y + 20.

a) Calculati 3 x4 ; (0.5)
b) Determinati a , numar real, astfel incdt x * a = a * x = a, VxeR. (0.5)
C) Ardtaticaxy = (x — 4)(y — 4) + 4, pentru orice numere reale xsiy . (0.5)
d) Aratati ca x*x*x*...*x =(x —4)" + 4,V neN". (1)
e) Rezolvati in mulfimea numerelor reale ecuatia x * x * x * x * x = x. (0.5)

1 —-3x 9x
2. Se considera multimea G = {A(x) = (0 1 —6x> x € Ry € M3(R) si operatia de

0 O 1

inmultire a matricelor.
a) Sase arate ca (G,") are o structura de grup abelian. (0.5)
b) Sa se demonstreze ca grupul (G,") este izomorf cu grupul aditiv al numerelor
reale. (0.5)
2020

c) Sase calculeze (A(Z)) (0.5).

Subiectul 11(4.5 puncte):

V2 —
1. Fie functiile f,F:[1;2] - [1;2] f(x) = ﬁ si F(x) = In—= :1 ! . Si se arate ci F
este o primitiva a lui f. (1)
1 n
2. Pentru orice numar natural nenul n se considera integralele | = I 1 dx.
o X+

a) Sase calculeze: Iy, 1,.(1)

b) Sisearateca: I, +1, :L, vneN". (0.5)
n+1
¢) lim,,_., I, (0.5).
3. Calculati :
a) f xcosdx; b)f xVx? + 1dx; c)f T dx. (1.5)

Nota : Toate subiectele sunt obligatorii.
Se acorda 1 punct din oficiu.
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Subiectul I (4.5puncte):

1. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativd datd de
x*y =xy — 5x — 5y + 30.
a) Calculati 3 * 5. (0.5)
b) Determinati a, numar real, astfel incat x * a = a *x x = a,VxeR. (0.5)
C) Aratatica*y = (x — 5)(y — 5) + 5, pentru orice numere reale x siy . (0.5)
d) Aratati ca x*x*x*...*x =(x = 5)" + 5,V neN". (1)
e) Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia x * x * x * x * x = x. (0.5)

1 x O
2. Se considera multimea G = JA(x) = (0 1 O)
0 0 4~

X € ]R{} c M3(R) si operatia de

inmultire a matricelor.
a) Sa se arate ca (G,) are o structurd de grup abelian. (0.5)
b) Sa se demonstreze ca grupul (G,") este izomorf cu grupul aditiv al numerelor
reale. (0.5)
2020

c) Sa se calculeze (A(2))" " (0.5).

Subiectul 11(4.5 puncte):

1. Fie functiile f,F:R > R f(x) =

—2x

T S F@) =

primitiva a lui f. (1)

1 n
2. Pentru orice numar natural nenul n se considera integralele | = _[ 3 dx.
X+
0

a) Sa se calculeze: Iy, I1; (1)

b) Sasearateca I, +3l, = 1 , Yne N”; (0.5) ¢)lim,,_,o, 1,,. (0.5)

3.

n+1

Calculati :

a) f xsinxdx; b)f " xsin x%dx; c)f 7= dx(L.5).

Nota : Toate subiectele sunt obligatorii.
Se acorda 1punct din oficiu.
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